
 

 

 

 

 

S.S.M.R.- filiala Botoșani  

  

OLIMPIADA NAȚIONALĂ DE MATEMATICĂ 

ETAPA LOCALĂ, BOTOȘANI 

07.02.2026 

Clasa a XII-a 

Subiectul I (21 puncte) 

Calculați: a) 𝐼 = ∫
1+𝑒𝑥

1+𝑥+𝑒𝑥
𝑑𝑥 și 𝐽 = ∫

𝑥

1+𝑥+𝑒𝑥
𝑑𝑥, (0, )x  ; 

b) 𝐾 = ∫ 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔𝑥

𝑥4+𝑥2 𝑑𝑥, 𝑥 ∈ (0, ∞). 

 

Subiectul II (21 puncte) 

Fie ( , )G   un grup și e  elementul său neutru.  

a) Dacă elementele 𝑎, 𝑏 ∈ 𝐺 verifică relațiile 𝑎4𝑏 = 𝑏𝑎 și 𝑎6 = 𝑒, arătați că 

𝑎𝑏 = 𝑏𝑎. 

b) Dacă 𝑥3 = 𝑒 și 𝑥2𝑦2 = 𝑦2𝑥2, ∀𝑥, 𝑦 ∈ 𝐺 arătați că G  este comutativ. 

 

Subiectul III (21 puncte) 

Determinați funcțiile 𝑓: (0, ∞) → (0, ∞) care admit o primitivă F  cu proprietatea 

că 2𝑥𝐹(𝑥) = 𝑓(𝑥), pentru orice 𝑥 ∈ (0, ∞). 

                                                                             (Supliment Gazeta Matematică) 

 

Subiectul IV (21 puncte) 

Fie ( , )G   un grup finit și 1 2,H H subgrupuri ale lui G . Fie 𝐻1𝐻2 = {𝑥𝑦/𝑥 ∈ 𝐻1, 𝑦 ∈ 𝐻2}. 

Dacă max{𝑜𝑟𝑑(𝐻1), 𝑜𝑟𝑑(𝐻2)} >
1

2
𝑜𝑟𝑑(𝐺)demonstrați că  𝐻1𝐻2 = 𝐺. 

 

Notă:  

- Timp de lucru 3 ore; 

- Toate subiectele sunt obligatorii. 

- Se acordă 16 puncte din oficiu. 

 

 


