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Problema 1. (21 puncte)

a) Determinati n € N™* pentru care are loc egalitatea:
1 1 1 1
i T e A t s = 0
b) Fie a, b, ¢ numere naturale nenule, astfel incat: a-b+a-c+b-c=a-b-c.
Solutie:

a) Dupa rationalizare, se obtine:

V2= 14+V3=V2+ Va4 —V3+.....4Vn+Vn =1 =5% oo, 8 puncte
VT = 1 = 50 ettt 3 puncte
N = 3000 e 3 puncte
b) E(a,bc)=2+=2+2+20+5 +m—3+(1°°+$+@): ....................... 3 puncte
=3+ 1°°’”“;2f‘;“°°“” = 34 100 = 103cmcerenieeennsssiennsssseesessseesns e 4 puncte

Problema 2. (21 puncte)
Se considera relatia: Va* — 4a? + 5+ Vb6 — 16b3 + 68 + |a? — b + c — V2| = 3
a) Determinati numerele reale pozitive a, b, € care verifica relatia de mai sus.

2026
b) Verificati daca numarul (T) este numar rational.

Solutie:

) V(@2 —224+1+/(b3—8)2+4+a®? —b+c— V2| =3 6 puncte
J@=22+1=1, /(b3—8)2+422,|a2—b+c—\/7|20 ......................................... 6 puncte
SE OBHNE @ = V2,0 = 2,0 = V2ot 6 puncte

b) (a+c)2026 = (%_)2026 = 21013 este numir rational .................cccoeiiiiiiiiiiiiinn., 3 puncte

Problema 3. (21 puncte)
In cubul ABCDA'B'C'D', punctele M si N sunt proiectiile punctului D' pe diagonalele A'C, respective
AC'. Sa se arate ca:

a) AC L (D'MBY; b) MN || (ABC).

Solutie:
a) D'B'L(ACC'),deunderezultaca: D'B' A'C....ccoiiriiiiiiiiiiii i, 5 puncte
Dar, AC L D'M, A'C LB'D', D'M, D'B' = (D'MB’), D'M N D'B' ={ D'}, de unde rezulta ca
A'C L (D M B ) ot 6 puncte
b) Sedemonstreazd cA A™ = C'N ..., 3 puncte
Daca A'C N AC' ={0}, atunci, A'O = C'O, obtinem /11;_(1;/1 = ﬂ = MN|| Act 5 puncte
Dar A'C'|| AC, AC = (ABC),deunde MN || (ABC)......iniiniiiiiiieeie e, 2 puncte

Problema 4. (21 puncte)
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Se considerd piramida patrulatera regulatda SABCD cu muchia bazei AB = 24 c¢cm si muchia

laterald SA = 12+/3cm. Fie M mijlocul segmentului BC si T punctul situat pe muchia DC, pentru care

ST+TM este minima. Determinati lungimea segmentului CT. (Gazeta Matematica)
Solutie:

Din desfasurarea laterala a piramidei, ST+TM este minima cand S, T si M sunt coliniare....... 5 puncte
Fie SN_| CD, NeCD, se obtine SN = 12v/2cm, CN =12 CM .......ccoeeiviiiieeeiiieeaeeieiinn, 3 puncte

Senoteazda CT = x = NT =12 — x,

NT 12v2 _ 12—x
ASNT~AMCT = M—C T =T Lo, 12v2 - pea T P 10 puncte
Se obtine x = 12(\/? — 1)cm ............................................................................ 3 puncte

Orice rezolvare corectd a oricirei probleme, dar diferiti de cea din barem se noteazdi cu punctaj
echivalent.
Din oficiu se acordd 16 puncte.



