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Clasa a V-a
Barem de corectare si notare

Subiectul 1 (21 puncte)

3v+ [ (V3—v8)"+ |(V5-3)" + [(8+v3)’

Se considera expresia E= , unde x # —3. Aflati numerele

x+3
intregi x pentru care expresia este numar intreg.
Solutie:
(V3=5) = V3 = V5] = VB = V3o 3 puncte
/(\/3—3)2:|\/§—3|:3—\/§ ........................................................................ 3 puncte
(84 V3) =[5+ V3] 284 V3o, 3 puncte
Aratd ca E = 20 3 puncte
X+3
E= 3z:;1ez AACE XT312. e, 5 puncte
X+3€ Dy = {1,422} 2 xe{—2, =4, — 1, =5} o 4 puncte

Subiectul 11 (21 puncte)
Se considera paralelogramul ABCD si punctul E, mijlocul laturii BC. Daca alegem punctul F € (BD)

astfel incat DF= 2BF, demonstrati cd punctele A, F si E sunt coliniare.

Solutie:

DF=2FB= DB=3FB=FB = %

2BO

Dar, BD=2BO, deci FB = BRI E T T P P PP PP PSP P PP PP PP PRPPPPP PSP PRPP PP PP P 8 puncte
Cum (BO) mediana in AABC, Fe(BO), obtinem ca F este centrul de greutate al AABC......... 8 puncte
(AE)mediana, F=centrul de greutate =A,F,E coliniare....................oooiiiiiiii i, 5 puncte

Subiectul 111 (21 puncte)

Se considerd numirul A = +/a, b(cd) + b, c(da) + c,d(ab) + d,a(bc), unde a, b, ¢, d sunt
cifre nenule distincte.

a) Demonstratica 1<0,3-4< V3;

b) Céte numere abcd existd daci A € Q ?
Solutie:

a) Obtine A = /10(“?”‘1) = ¥ 1°(a+3b+c+d) .......................................................... 5 puncte

a, b, ¢, d sunt cifre nenule distincte= 1+2+3+4<a+b+c+d<6+7+8+9,deci 10<a+b+c+d<30...... 3 puncte
Finalizeaza siobtine 1 < 0,3+ A < V3..ooiiiiiiiiiii e, 3 puncte
b) A eQ=(a+b+c+d)=10K2, UNde KEN........oomi i 3 puncte
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10<a+b+c+d<30=10<10k?<30 =k=1=2a+b+CH0=10. . ...oomieieeie e, 4 puncte
=a,b,c,de{1,2,3,4}, deci sunt 4-3-2:1 =24 de NUMETEC...........civereriiriiiiiieeeiieeeaeenanns. 3 puncte

Subiectul 1V (21 puncte)
Se considera dreptunghiul ABCD si un punct M pe diagonala BD. Notam cu E si F picioarele
perpendicularelor din M pe laturile AB respectiv AD. Stiind ca ME + MF = AB, aratati ca:
a) ABCD este patrat;
b) dreptele CM, DE si BF sunt concurente.
Gazeta matematica 9/2025

Solutie:
D T c
F u ™
< €

a) AEMF dreptunghi=MF=AE, ME=AF

AB=AE+EB= MF+EB=MF+ME =ME=EB=AMEB dr. isoscel=><EBM=45¢

Deci (BD bisectoarea KABC=ABCD PAtrat........voviiuieieiiiatiet e e 4 puncte
b) ABCD patrat, MeBD=DTMF si MNBE patrate, unde FMNBC={N}, iar MENDC={T}.... 2 puncte
ACNM=AFME(c.c.) <xMCN=<«MFE.

Daca CMNAD={G} =«CMN=<xFMG.

Cum <MCN+«CMN=90", obtinem <FMG+xMFE=90"

=CGLFE, deci CM Tnaltime Tn ACFE (1)....oonuini e 4 puncte
ACFD=ADEA(c.c.) ><ADE=«FCD.

Cum «FCD+<«CFD=90°, obtinem <*ADE+«CFD=90’

=CF_LDE, deci ED naltime In ACFE (2)......oniieii e 4 puncte
ACEB=ABFA(c.c.) =><ABF=<BCE.

Cum «BCE+<«BEC=90", obtinem <xABF+«xBEC=90"

=CELFB, deci FB inaltime in ACFE (3).....uiuiiiiiiiie e, 4 puncte
Din (1), (2) s1 (3) obtinem ca CM, DE si BF sunt concurente.............c..ccooeiiiiiiiiiinn.n. 3 puncte

Orice rezolvare corectd a oricarei probleme, dar diferita de cea din barem se noteazd cu punctaj
echivalent.
Din oficiu se acordd 16 puncte.



