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Barem de corectare si notare

Subiectul |
a) Aflati numarul natural n din proportia:

3"+1 15-4"+4-5"
3n 15 - 4n

b) Aflati numerele naturale x si y astfel incat: x + y = 10 si

x+2y  2x+3y+4
3x +5y+6 5x+7y+28
REZOLVARE:
3"+1 _ 15-4™+4-5™ 1 4-5™
a) = P T o e 5 puncte
3n 15-4M 3n 1541
1S 4 = 4 A e e e pUINCEE

1S 4 = 4 A a2 PUNCEE

D) Iy e 3 puncte
3(x+y)+2y+6 5(x+y)+2y+28
oo et e e 2 puncte
36+2y 78+2y
y+10 _ 244y _ (24+y)—(y+10) _ 14 _ 3... .3 puncte
18+y  39+y  (39+y)-(18+y) 21 3
3y 4+30=364+2Y 5 Y = 6SiX =4ttt e 2 PUNCEE

Subiectul 11
a) Aflati perechile de numere naturale care verifica egalitatea: xy + 2x + 3y = 15.
b) Fie a un numar natural cu proprietatea ca multimea A = {a;a + 1;a + 2; ...; a + 9} contine
patru numere divizibile cu 3. Aratati cd a este divizibil cu 3.

REZOLVARE:

) X(PH2)F3(VH2) = A5 4 6 4 puncte
(PH2) (x4 3) =21 =121 = 3 Tt 4 puncte
y+2=1s5aux+ 3 =21 INVErS-NUCONVINE........cocctrrtrrierrerreriereriesieeneene e neaneneneneene. 1 PUNCEE
y+2=7saux+3=3->x=0siy=5.. ....1 puncte
y+2=3saux+3=7->x=4siy=1.. . . ...1 puncte

b) Realizdm urmatoarea partitie a mult1m11 A {a a + 3 a + 6 a + 9} {a + 1 a + 4 a+ 7}
{fa+2;a+5;a+8}.... everieneed puncte
Fiecare submultime contlne elemente care dau acelas1 rest prm 1mpart1rea la 3 ...................... 3 puncte
Deoarece sunt patru numere divizibile prin 3, rezulta ca elementele divizibile prin 3 sunt in prima
multime a partitiei. Deci a este divizibil prin 3. ... 3 puncte
Subiectul 111
Se considera 359 de unghiuri cu masurile m4, m,, ..., m35q. Stiind chi =Tt = = 850 si

12 23 359:360

359 o o - .. D
my + my + -+ + my59 = — - 250, determinati unghiurile ale caror masuri se exprima prin numere
360 ’

naturale.



INSPECTORATUL
MINISTERUL EDUCATIEI §1 CERCETARII \-: SCOLAR
x e JUDETEAN
v\‘ BOTOSANI

Educdm pentru viitor!

REZOLVARE:
=l =T o LTI e 4 puncte
2 3 359360 12 23 359360
=(ﬁ-250):(i+i+---+ : ) ................................................................................. 3 puncte
360 1-2 2:3 359:360
=(@-250):(i—i+i—i+---+ 30 _ 3% ) ................................................... 3 puncte
360 1-2 1-2 2-3 2-3 359-:360 359:360
= 0 O 0. eeee e e et s e st s et e e 3 puncte
360 360
T =250 5 My = 125% € Novooooeeeee e et 2 PUNCEE
1-2
0
%=250—>m2=? N e 2 puncte
2:3
M359 _ 250 0
= = 250 > mg3g9 = 359360 B N e 2 puncte
359:360

250 = 253 - 250 nu se divide cu nici un alt produs de doud numere consecutive, cu exceptia lui
1-2,asadarm; = 125° este singura masurd exprimatd printr-un numar natural. ................ 2 puncte

Subiectul IV
a) Aflati restul impdrtirii numarului 14082°2¢ |a 9

b) Care este cel mai mic numar natural n pentru care exista numerele naturale x4, X, X3, ..., Xp,
astfel incat x3 + x3 + x3 + - + x3 = 140820267

Gazeta Matematica 9/2025

REZOLVARE:

a) 14082026 = 140829251408 = (1408°7°)3 - 1408 ......ceveveveeeeeeeeeeeeee e, 3 puncte
Numirul 1408=3k+1, la orice putere este de forma 3k+1— (1408%7%)3 = M, + 1.... 3 puncte
= 1408 (Mg + 1) = 1408 - My + 1408 = Mg + 1408.......ccoccveieiecicece e, 2 puncte
= Mg+ 9-156 +4 = Mg + 4 Asadar restul este 4..........cocveviriieiiiiiiiiiieeeee 2 puncte

b) x3 + x5 +x3 + -+ x3 = 14082026
- x3+ x5+ x5+ +x3 = 14082025 - 1408 = (1408°7°)3 - 1408 ......coceveveeee. 3 puncte
= (1408575)3 - (13 + 43 + 73 4 103) oo 3 puncte
= (1-1408%7%)3 + (4 -1408°7%)3 + (7 - 1408°7%)3 + (10 - 1408°7°)3.......c.coo.... 3 puncte

Care este cel mai mic numar natural n pentru care exista numerele naturale x4, x5, X3, ..., X,, astfel incat
X3 x5 x5 A A X3 = 14082026 SIE 4. s 2 puncte
L o] OO P 16 puncte

Orice rezolvare corectd a oricarei probleme, dar diferiti de cea din barem se noteazd cu punctaj
echivalent.



