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Barem de corectare si notare

Subiectul |

Aritati cd, pentru orice numir natural nenul n, numirul vn + vn + 1 este irational.

REZOLVARE:

Presupunem civn +vVn+1 € Q - \/_+\/FEQ_>W VIE Q. i 6p
DeduceM vV 4+ 1T € QST VI € Q.ovvvneie e 5p

Obtinem N i N+1 PALrate PErfECIE. ... .. vt e 5p
Dar pentru n > 1 diferenta dintre doud patrate consecutive este strict mai mare decat 1............... 5p

Subiectul 11

Fie ABC un triunghi si punctele M € (AB),N € (AC) astfel ca % + % = 1. Demonstrati ca

MN contine centrul de greutate al triunghiului ABC.
REZOLVARE:

< . NC .
Notim 2 = k i —< = p = 1 — k si G centrul de greutate.
MA > NA g

GA A GB 4 GC = 0., 5p
Gasim GM = ——GB + ——GA = - GB + = GC .-..c.cooovooeeieieceeeeeee 5p
GN——GC+—GA=1pGB+1;—ZGC .................................................................. 5p
Dar M,G,N sunt coliniare numai daca vectorii WSLW sunt Coliniari.........ooeeevinvieeinneeeannn... Ip
Dar proportionalitatea coordonatelor este echivalentd cu ktp=1..............cciiiiiiiiiiiiiiiiiin.. 5p

Subiectul 111

Fie ABC un triunghi oarecare, E € AB,F € AC , astfel ca BE=CF. Daca M si N sunt mijloacele
segmentelor EF si BC, aratati ca MN are aceeasi directie cu bisectoarea unghiului BAC.
REZOLVARE:
Notez BE=CF=k si a,b,c lungimile laturilor BC, CA si AB.

Se gésesteng(ﬁ+F_C>) .................................................................................. S5p
—— 1(k=g , k==\ _k(l=g , 172
MN = E(ZAB + ;AC) = E(EAB + ;AC) ................................................................... 6p
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k(b+c .
MN = (Zbc DAD, adicA SUNE COMMIAL ... ... e e et ee oo 5p

Subiectul 1V
a) Aratati ca [x] + [x + ] ], pentru orice x € R.
b) Rezolvati in R ecuatia: [x] + [x + Z] =

(Gazeta Matematica)

REZOLVARE:

a) Demonstreaza ca E(x) = [x] + [x + ] [2x] este OpPe [0,1).eivinieiiii e, 5p
Aratd CAE este NUIA Pe R ... e 5p
b) Ecuatia este echivalenta cu [x + %] = [x + %] (BN e 2p
Ob‘ginexE[n—%,n+%)§ixe[n—§,n+§) .............................................................. op
Solutia este reuniunea intervalelor de forma [n - Z, n+ %) CUNAINZ...coooiiiiiiiiiiie 3p

Orice rezolvare corecta a orvicirei probleme, dar diferita de cea din barem se noteazi cu punctaj
echivalent.
Din oficiu se acordd 16 puncte.



