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Problema 1 (7 puncte) 

a) Arătați că 𝑎 +
1

𝑎
≥ 2,  pentru orice 𝑎, număr real nenul, pozitiv. 

b) Determinați numerele reale 𝑥 ≠ 0 și 𝑦, pentru care √𝑥2 +
1

𝑥2 + 7 + √9𝑥2 + 4𝑦2 − 12𝑥𝑦 + 4 = 5 . 

 

Problema 2 (7 puncte) 

   Se consideră expresia : 

 𝐸(𝑥) =  
𝑥3−3𝑥2−𝑥+3

3𝑥2−48
∶ [(

1

𝑥2+2𝑥
−

1

6−3𝑥
−

2

𝑥2−4
) ∶

2𝑥−8

𝑥3−3𝑥2+2𝑥
]  ,  unde                                              

 𝑥 ∈ ℝ\{−4, −2, 0, 1, 2, 3, 4}  

a) Demonstrați că  𝑥3 − 3𝑥2 − 𝑥 + 3 =  (𝑥 − 3)(𝑥 − 1)(𝑥 + 1), pentru orice 𝑥 număr real. 

b) Arătaţi că 𝐸(𝑥) =
2(𝑥+1)

𝑥+4
 , oricare ar fi  𝑥 ∈ ℝ\{−4, −2, 0, 1, 2, 3, 4}  

Problema 3 (7 puncte) 

    O piramidă patrulateră regulată 𝑉𝐴𝐵𝐶𝐷 are 𝑉𝐴 = 10 𝑐𝑚 și 𝑉𝑀 = 5√3 𝑐𝑚, unde 𝑀 este mijlocul 

segmentului 𝐵𝐶. 

a) Determinați aria bazei.  

b) Determinați tangenta ∢((𝑉𝐴𝐶), (𝑉𝐵𝐶)) . 

c) Fie 𝑇 un punct situat pe 𝐷𝐶 astfel încât suma 𝑉𝑇 + 𝑇𝑀 să fie minimă. Calculați lungimea 

segmentului 𝑇𝐶. 

Problema 4 (7 puncte) 

      În cubul 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐴′𝐵′𝐶′𝐷′ aria triunghiului ∆𝐴𝐵′𝐶 este egală cu 32√3 𝑐𝑚2. 

a) Determinați diagonala cubului. 

b) Demonstrați că dreapta 𝐴′𝐶 este perpendiculară pe planul (𝐴𝐵′𝐷′) 
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   Toate subiectele sunt obligatorii.  

   Timp efectiv de lucru - 2 ore.   


