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Subiectul |

R CE R BN )
5 2 3 4 45

Se considera numarul a = - + +
10 225

1

1) Aratati ca a este numar natural, pétrat perfect.

2) Determinati n € N astfel inca

Solutie:
5 10 15 225 2 3 4 45
R e e e T ) H 2p
5 45-5 2 4
a=l+2_+i+_+__.+£+_5_(1+1+l+...+i);
5 2'5 2'5 35 35 45-5 45-5 2 3 4 45
Q=TT Tt o G T e D 1p
5 5 2 5 3 5 45 2 3 4 45
a=1+1—+1—+ b = T A5 = Qe 1p
5 5 5 5
) 2-ez=9:i2n+1=2n+1€Dy={-9,-3,-1,13% s
1p
v (SR X - S 1p
n=1{=5-2,-1,01,4}
(VTR 7 S 1
darn € N } n=1{ J P

Subiectul 11

Un pachet debomboane a fost impartit la trei copii. Numarul bomboanelor primite
de cei trei copii sunt invers proportionale cunumerele 20,10, respectiv 12. Unul dintre
copii observa cd a primit mai putin cu 90 de bomboane, decat ar fi primit, daca acelasi
pachet de bomboane s-ar fi imparti direct proportional cu numerele 0,1; 0,2; respectiv
0, (3). Cate bomboane au fost in pachet? Cate bomboane a primit fiecare copil?
Solutie:
Fie a,b, c- numarul de bomboane primite de fiecare copil.

{a,b,c}i.p.{20,10,12} 5 a-20=Db-10=C 12 =Kureoo.coeeoeeeteee e e, 2p
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a+ b + ¢ = x,x find numarul total de bomboane

& k — 60x
60 14’ 5x
14- 14 14- ¢ : .
{abc}dp{OlOZO(B)}—> a:E,b:E,c:E ....................................... 1p
a+b+c=x;
19t 30x
—=x-ot==5
30 3x 6x 1 10x
A= ==, D = ==, C = — s e e LD
A9 19 19 . o
Verlﬁcém pentru copllul 3 dacd a primit cu 90 de bomboane mai putin.
10x

Impartire invers propr;‘.lonal a= 114,b = 228,c =190
Impartire direct proprtional a = 84,b = 168,c = 280
280 =190 = 90 (COTECL).....cciiieeeeriiiieecrririie e see e sre s sreasse s sr e s s sreansaessneens e 1D

Subiectul 11

Fie A ABC cu unghiul £A de 120°. Bisectoarea unghiului A taie mediatoarea

laturiit AB in punctul D. Aratati ca dreptele AC si BD sunt paralele.
Solutie

DS I o]0 (=Tod PP SPPTTRPOUPPTRPPPRPPPPRDA

(AD — bisectoarea 4BAC » ACAD = ABAD = 60 .......c.cccoovveeveivisiree e, 1p
Fie DE — mediatoarea laturii [AB]} S BD = DA — ADAB — isoscel........ 1p
D € DE
ADAB — isoscel : — a0
dar BAD — 60°} — ADAB — echilateral - ADBA = 60 .........cccevvcvivviciin, 1p

interne de aceeasi parte a

—n° ° ° secantei determinate
ADBA+ 5BAC = 60 +120 = 180 de dreptele BC si AD, — AC || BD.............. 2p

taiate de secanta AB
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Subiectul 1V

Fie ABC un triunghi obtuzunghic isoscel cu baza [BC]. Fie (BE bisectoarea
4ABC, E € AC, (EF bisectoarea 4BEC, F € BC, (FG bisectoarea 4EFC, G € AC,
(GH bisectoarea 4 EGF, H € AB. Stiind cadreptele GH si BC sunt paralele, determinati
masurile unghiurilor triunghiului ABC.

Solutie
F

D eES]=] T o 0] =T o3 PO TSP OPPRUPRRPPRD o
in AABC,

AB =CA - 4C = 4B = 2x —» 4A = 180" — 4x;
90" < ZA< 180" > 07 <X < 22,5 i AP
in ABEC,

4BEC=180" — 3x;
(EF — bisectoarea 4BEC - ABEF = 4CEF = 22= 1802 F=90"— ... 1p
In AEFC,

AEFC:90°—;X
(FG — bisectoarea 4EFC - 4EFG = 4GFC =25 =2 2245 - % 1p

GH || BC

. X
} — 4HGF = 4GFC =45 — 7 (alterne interne)
4EGF N

GF — secanta

GH — bisectoarea 4EGF - AHGE = AHGF = —— =45 — —
2 4
4 CGfllefaC;l té} — ZAHGE = ABCA (corespondente)..........c.vuneeviiiinnneenenann 1p

o x o o o
45 —Z=2x—>x:20 (convineptca 0 <x <225 )—

o o
ZBAC =100; ZABC = 4BCA =40 ......coovvi it s e seaie e LD
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