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Clasa a Vlll-a
BAREM DE CORECTARE SINOTARE

NOTA:
e Fiecare corector acorda pe fiecare subiect un numar intreg de puncte.
e Diferenta dintre punctajele acordate poate fi de maxim un punct.
e Punctajul final este media punctajelor acordate de cei doi corectori.
e Pentru orice solutie corectd, chiar daca este diferitd de cea din barem, se acorda punctajul
corespunzator.

Subiectul 1 (7 puncte)
a) Determinati numerele reale x,y,z pentru care

1
\/x—1+2\/y—4+3\/2—9=§(x+y+z)

CEx—-1>20,y—4>0,z—-9>0
Inmultind cu 2 relatia din enunt obtinem:
2Vx—1—x+4/y—4-y+6Vz—9—2z=0/-1)
x—2Vx—1+y—4Jy—4+2z—-6Vz—9=0
(x—1-2VF =T+ 1)+ (y—4—4/y—G+4) + (2 -9 —6v7=0 4 9) = 0 P
Va—1-1) +(/y=4-2)+(¥z=9-3) =0
Vi—1-1=0=>x=2

=>Jy—-4-2=0>=y=38
1
VZz—9-3=0=>2=18 P

b) Fie numerele reale poztive a,b,c astfel incat a +b +c = 2

Aritati cdV3a+1++vV3b+3++/3c+5<9

3a+1+1
\/3a+1ST 1p

3b+3+1
V3ib+3 < ———
Vv3c+5<

3c+5+1

Adunand, obtinem:
3(a+b+c)+2+4+6 1p
2

V3a+1+V3b+3++V3c+5<

3-24+12
V3a+1++V3b+3++V3c+5 ST

V3a+1++v3b+3++3c+5<9lp 1p

Subiectul al II-lea (7 puncte)
a) Descompuneti in factori expresiile: 2x® +9x+10 si 2x* +11x+15.

b) Si serezolve in multimea numerelor reale ecuatia: (2x*+9x+10)( 2x* +11x+15)=18
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Solutie:
Q)OFTCIU .. v s e et e e et e e et et e et e e et e e et e et e et aee aee eenee aeen AP
Avem 2X? +9x+10=(X+2)(2x+5) i 2X* +11X+15=(X+3)(2X+5) cevrrrrrerrrrnn 2p
b)Ecuatia din enunt este echivalenta cu ecuatia:
(X+2)(Xx+3)(2X+5)* =18 <> (X* +5X+6)(2X+5)7 =18...oeeverieereereeeeeeee e Ip

Inmultim cu 4 ambii membri si obtinem: (4x* + 20X+ 24)(4x? +20x+25) =72
Notdm y =4x* +20x+24 siavem y(y+1) =72 < 4y +4y+1=289, de unde 2y+1 e {-17,17}

Subiectul al Ill-lea (7 puncte)
Fie ABCA'B'C' o prismd triunghiulara regulata dreapta cu AB = AA’ = 2a.

a) Daca P este mijlocul muchiei AB calculati distanta de la B’ la planul (A'PC).
b) Dacé E este mijlocul muchiei AA’, calculati distanta dintre dreptele EB' si BC'.

Gazeta Matematica

a) Daca P este mijlocul [AB]in triunghiul ABC echilateral= CP] AB.
Construim B'D] A'P.

Din AA’ | (ABC)si CP c (ABC)=> AA'1CP
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CP1(A'AB)

Din CP1AA' i CP1AB = || = CP1B'D....c.ccccccoi..

B'D c (A'AB)
Din B'DLCP siB'D1A’P = B'D1(A’PC)=B'D = d(B’',(A'PC)).
Din AA'AP = A'P = a+/5.

Apypy = 3A'B' - d(P,A'B")=2a>

1 av5
Asairsy =5 AP B'D = T\/_ B'P

ODNEIM B P = o ettt ettt ettt a et et e te ettt et et e teereeaas 3p

b) Notim BC' N B'C = {0} ;i construim OF1EB',F € (EB’).
AEB'C isoscel si{EO] mediana=EOQO | BC'

BC'1(EB'C)

OF c (EB'C)

Deci OF este perpendiculara comund a dreptelor EB’ si BC'............

av30
2

Din BC'1EOsi BC'1B'C = = BC' | OF.

OF inaltime in triunghiul EOB'=0F = et eeeeesieeeseeeseeesteeseeebeeseeeateesaeebeenreeebeenreaans 3p

PROBLEMA SUPLIMENTARA

Solutie: Punctele E si F sunt mijloacele muchiilor [A'B’] si [BC]



