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Clasa a Vll-a
BAREM DE CORECTARE SI NOTARE

NOTA:
e Fiecare corector acorda pe fiecare subiect un numar intreg de puncte.
e Diferenta dintre punctajele acordate poate fi de maxim un punct.
e Punctajul final este media punctajelor acordate de cei doi corectori.

e Pentru orice solutie corectd, chiar daca este diferitd de cea din barem, se acorda punctajul
corespunzator.

Subiectul I (7 puncte)

. . 1 1 1 1 :
a) Fle ne N™ sinumerele:a=—+—+——+......... A+ si
1.3 5.7 9.11 (4n+1)(4n +3)
b= ! + ! + 1 e T + 1 . Aratati ca \/a-b<l
3.5 7-9 11-13 (4n—1)(4n +1) 4

b) Aflati numerele intregi x si y care verificd relatia: X + 2y = 3 — xy.

Solutie:
[0 ] T3 L O TUU USSP lp
a) Calculeaza a+b:l.4n+2:2n+1 .............................................................................. 1p
2 4n+3 4n+3
L e 1p
4n+3 2
b < a+b 1 ....................................................................................................................... 1p
D) s 3 T Y oo 1p
1+vy
(X, ¥) € {(3,0), (— 7,=2), (—1,4), (— 3,76} -+ereremrmrmririiiiiiiitiiiii e 2p
Subiectul 11(7 puncte)
a) Aflati cifrele x si y astfel incat \/O, XX(y) +0, yy(x) eQ
b) Calculati suma 82{2 +2\/§} + {3 +3\/§} + o+ {n +n\/ﬁ} ,unde neN"-{1}.
Solutie:
OFICTU ettt ettt et et e et e et e et e e aeeeabe e seeesbeenseeenbeenseeeabeenseeenbeenseesnseennseenseas 1p
. A/ X+
a) Obtine \/O, xx(y)+ 0, yy(x) — Ty ............................................................... Ip
x+y patrat perfect rezultd x+y €{0,1,4,9,16} ... ..o Ip

Finalizare -scrie cele 21 de perechide Cifre ...........coooiiiiiiiiiiiiiii e Ip
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Argumenteaza ca suma este egalacun—1

b) Avem {

Subiectul 111 (7 puncte)
Fie triunghiul ABC si I centrul cercului inscris in triunghi. Dreapta Bl

intersecteaza a doua oard cercul circumscris triunghiului AIC in

punctul E, iar dreapta CI intersecteaza a doua oard cercul circumscris
triunghiului AIB in punctul F. Daca BFNCE={P}, demonstrati ca
punctele A, I si P sunt coliniare.

Solutie:

[0 T3 L TP UPRR ST
Se noteaza <BAC =2a, L ABC =2b, L ACB = 2C..ccciiiiiieeeeeeeeeeeeeeeee et
Patrulaterele AFBI si AICE sunt inscrise in cerc, <<FAB = <(BIF =b + ¢, <(BIF este unghi
exterior ABIC

< FAI=a+b+c=90° deci < FBI=90°, prin urmare < PBC = 90° — b, deci

BP = bisectoarea unghiului exterior din Ba AABC.........ccccoiiiiiiiiiiieecen 3
Analog, se obtine, CP este bisectoarea unghiului exterior din Ca AABC ........cccccovivieriinnnnne. 1p
Cum cele doua bisectoare exterioare si bisectoarea interioara a <¢ BAC, sunt concurente, rezulta
capunctele A, I, P sunt COINIATE ...........oouiitiiiiiiiiieie et 1p

PROBLEMA SUPLIMENTARA

Avem la dispozitie dale dreptunghiulare ale caror dimensiuni exprimate in centimetri sunt
numerele prime m si n, distincte. Care este aria suprafetei celui mai mic teren sub forma de patrat care
poate fi pavat cu astfel de dale?

SOLUTIE:

Fie patratul cu latura m-n (centimetri). Daca impartim una din laturile terenului in n parti egale
si 0 laturd alaturata in m parti egale, vom obtine m-n dreptunghiuri. Aria acestui patrat va fi egala cu
(m?-n*)cm?.

Acum consideram patratul format din N astfel de dreptunghiuri cu latura p(cm). Avem
N -(m-n) = p?, unde m/p si n/p. Cum m si n sunt numere prime distincte , rezulti ci mn/p iar cel mai

mic pitrat are latura m-n (centimetri) si aria (m*-n*)cm?.



