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Clasa a V-a
BAREM DE CORECTARE SI NOTARE

NOTA:
e Fiecare corector acorda pe fiecare subiect un numar intreg de puncte.
e Diferenta dintre punctajele acordate poate fi de maxim un punct.
e Punctajul final este media punctajelor acordate de cei doi corectori.
e Pentru orice solutie corectd, chiar daca este diferitd de cea din barem, se acorda punctajul
corespunzator.

Subiectul |
Determinati numerele de doua ciftre, scrise in baza 10, care verifica relatia :
ab=5(a+b)+a-b
(Gazeta Matematica)
SOLUTIE:
a=1,2.....9sib=0,1.....,9

J0atD=5at 0Dt @ D
ODbHNE 587 (@) ..o e
Rezultd ca b<S, deci b=0,1,2,3 SAU 4. . ... ui e

Verificarea fiecarui caz
Daca b=0,atunci a=0 nu este permis
Daci b=1,atunci a=1.0Obtinem ab = 11
Daca b=2, atunci a= 8:3, nu convine
Daca b=3, atunci a=12 :2=6.0btinem ab = 63

Daca b=4, atunci =16, U CONMVITIE. . . . ... u ettt e aans

Problema 2

1 3 5 2023 . 2
Se dau numerele: A ==-=-=- o—— SIB==+=+—" o ——
2 4 6 2024 3 5 7 2025

a) Sasearate ca A- B este patratul unui numar rational.
< < 1
b) Sasearate ca A < < B.

SOLUTIE:
1 3 5 2023 2 4 6 _2024- 1

aA- B=12-2.52. L2223 ,2.2.8, B e,

2 4 6 "2024 3 5 7 2025 2025

== ()
2025_ 45 -----------------------------------------------------------------------------------------------

b)observa ca A si B au acelasi numar de factori.............ooooiiiiiiiii i

n+1

- . nh
JEMONSIIEAZA CA —— ettt e e

n+1 n+2

compara factor cu factor 1 obtine A < B....ooiiiiiiiiiiii i,
A - A<A-B<B-'B, finAliZare.........cccoouiuiiiiiiiiie e,

Subiectul 111
Se dau sirurile de numere naturale:
a;=1+2+3,a,=2+3+4+5,a3=3+4+5+6+7, ...
b=1+2,b,=2+3+4,b3=3+4+5+6, ...
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c1=0,¢c=1,c3=1+2,c,=1+2+3, ...
a) Calculati a;y + cq9
b) Aratatica aqg12 + 2 C1912 + b1o12 €Ste patrat perfect.
c) SasearatecadacaS=a;+a,+ +ajqgp+2-c;1+2-c;++2-ci912+ b+
by + -+ b1g12 , atunci S =222020202027

SOLUTIE
a)Observa regula de construire a termenilor
ap=n+Mm+1)+--(2n+1)

Cn =142+ - (M—1), pentrunz 0......ccooiririiiiit i e Ip
Qo+ €10 = 142910+ A21=22 = 231 Ip
b) a1012 + 2 C1012 + b1012:(a1012 + C1012)+( C1012 + b1012): .......................................... lp
(14+2+..+2025)H(1+42+.. +2024) =228 4 B A 2025-2025=20257.....1p

C)S+1:1+ a1+a2+”‘+a1012+2'C1+2'C2+‘”+2'C1012+ b1+b2+"'+b1012:

I+(a; +2-¢c; +by) +(az + 2 ¢y + by) + -+ (Az012 + 2 C2012 + b2012)=
1+[1+2+3)+(A+2)]+[1+2+3+4)+(1+2+3+4+5)]+-

F[(A4+24-42025)+ A+ 244+ 2024)] Ip
S =4+ e ] Ip

A=1-2+42-34+34+4-5+5-6+ -+ 20242025 + 2025 - 2026
3A=1-2-342-3'343:4-344-5:345:6-3+-+2024-2025-3 +
+2025-2026-3=1-2-3+2-3-(4—1)+3-4-(5-2)+4-5-(6—3) +

456 (7 —4) + -+ + 2024 - 2025 - (2026 — 2023) + 2025 - 2026 - (2027 — 2024)=
=2:3+4—12:34+3:4-5-2-3-44+4:5:6-3"4-5+-+5-6-7—4-5:6+ -~

+2024 - 2025 - 2027 — 2023 - 2024 - 2025 + 2025 - 2026 - 2027 — 2024 - 2025 - 2026

2025:2026:2027

3+A=2025-2026-2027 > A =

Deci, § +1= 2520262027 19

Problema suplimentara

Pe tabla sunt scrise numerele 1,2,3....30. Doi colegi, Paul si lon, realizeaza urmatorul joc: pe
rand, sterg doud numere la intdmplare a si b si scriu in locul lor numarul 3a+5b, prima operatie o face
Paul. Repeta aceasta operatie pand cand pe tabla raimane un singur numar. Paul spune ca ultimul numar
care ramane pe tabla va fi par, lon spune ca va fi impar. Cine are dreptate ?(Justificati raspunsul)
SOLUTIE
Fie a si b cele doud numere ce sunt sterse si in locul lor scrie c=3a+5b.

Suma numerelor de pe tabla este

S=1+2+3+.. +30=—"=15- 31 = 465 , un numar impar

In urma unei operatii se obtine noua suma S; = [S — (a + b)] + (3a + 5b)
La o operatie sunt posibile urmatoarele situatii :

-cele doud numere si fie pare, atunci suma lor este un numdr par. Inlocuim astfel doua numere pare
cu un alt numadr par, deci suma ramane impara.
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- cele doua numere sa fie impare, atunci inlocuim doud numere impare cu suma lor ce este un numar
par S; =[S — (a + b)] + (3a + 5b)=( impar —par)+par= impar
-cele doua numere sa fie de paritati diferite, atunci inlocuim de pe tabld un numar impar cu suma lor
ce este tot un numar impar. Astfel paritatea sumei numerelor de pe tabla nu se schimba.

Deoarece, in urma fiecarei operatii suma elementelor de pe tabla nu 1si modifica paritatea , la final
ramane un numar impar.




