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1. Consideram A ABC si P un punct in plan. Stiind ca putem forma un
triunghi obtuzunghic cu segmentele [PA],[PB],[PC] sica [PA] este cel mai
mare dintre aceste segmente, demonstrati ci unghiul BAC este ascutit.

Barem.
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2. Consideram numerele strict pozitive a,b,c,d astfel incat
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Demonstrati ca a<4d.

Barem.
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Notam x:\/%. Obtinem:
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3. Determinati functiile f:R-R, care satisfac ecuatia functionala:

f(x*=y*)=xf (x)—yf(y),Vx,yeR.

Barem.

x=y=0=f(x)=0=f(x")=xf(x).

xf(x)=f (x)=f((—=x))=—xf(=x)=f(—x)=—f(x), pentru x#0. ............... Ip
Pentru u,v>0, alegem y=vVu,x=vVu+v= fl(u+v)=f(u)+f(v). .coeiriin.. 2p

Exprimam f((x+1f) in doud moduri:

f((x+1])=f(x*)+2f (x)+£(1).

FA(x+1)=(x+ 1) (x+1)=xf (x)+xf (1)+f (x)+f(1).

Deci f(x)=xf(1),x=0. Functia este impara, prin urmare f(x)=xf(1),x€R. 3p
V5] 586107 < Ip

Problema suplimentara. Demonstrati ca exista un numar care are 2025 de cifre
impare si este divizibil prin 5.

Barem.
Demonstram prin inductie dupd n:
P(n): Exista cifrele impare a,,a,,...,a, astfel incat a,a,...a,:5".

I. Verificare P(1): 5:5.

II. Din P(n), existd b, b,...b,=5"k. Pentrui o cifra impara consideram
numerele: ib,b,...b,=i10"+5"k=5"(i2"+k). Cele 5 numere de forma i2"+k dau
resturi diferite prin Tmpartirea la 5. Existaun i pentrucare i2"+k este
divizibil prin 5. Alegem: a,=i,a,=b, ,a,,,=b,. Obtinem P(n+1) adevarata.

Din I si II, P(n) este adevarata pentru orice n. Atunci P(2025) adevarata.



