CONCURSUL INTERJUDETEAN DE MATEMATICA
»DIMITRIE POMPEIU”
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EDITIA a XXIV - a

Clasa a IX-a

Problema 1. Rezolvati in R ecuatia:
Mz} —4{z} =z - 2.
Am notat cu {x} partea fractionard a numarului x.

Problema 2. Fie z si y doud numere naturale astfel incat 10z + y si x + 10y sa
fie patrate perfecte. Aratati ca xy este divizibil prin 121.

Problema 3. Fie a, b, c numere reale strict pozitive astfel incat: ab+ac+bc = 12.

Demonstrati ca:
ab ac be a+b+c
< .
02+12+\/62+12+Va2+12_ 4

Problema suplimentar3. In 11 copaci se afli n vrabiute: v1, va,...,v,. Din cand
in cand o vrabiuta se muta dintr-un copac in altul. Notam cu a; numarul de mutari
efectuat de vrabiuta v; intr-o dupa-amiaza. La sfargitul dupa-amiezii se constata ca s-au
respectat urmatoarele reguli:

I. a1, asg,..., a, sunt numere naturale nenule diferite doua cate doua.

I1. Intre oricare doi copaci diferiti ¢;, ¢; are loc precis o mutare (sau de la ¢; la ¢;
sau de la ¢; la ¢;).

Demonstrati ca:

a) n < 10;

b) Exista un acelasi copac printre cei 11 in care nu este nicio vrabiutd nici la
inceput nici la sfarsit.

Nota. Timpul de lucru este de 3 ore.
Fiecare dintre primele trei probleme se noteaza de la 0 la 7 puncte.



